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1 Angabe

Mit Hilfe des € — §-Kriteriums zeige man die gleichméfige Stetigkeit von f(z) :=
2% auf @ N [a, b], wobei a < b gelte.

2 Losung

Beh 1: Fir z,y € [a,b] gilt |27 —2v| < 2°(2l*=vl — 1)

Bew: Durch elementares Umformen (0.B.d.A kann z > y angenommen
werden).

Anmerkung: Es kommt jetzt darauf an, fiir 0 < h := |z — y| < 1 eine gute
Abschitzung fiir 2" — 1 zu bekommen, sodaf man das e — J-Kriterium
leicht anwenden kann. Das ist leider nicht ganz einfach, wenn man auf
Mittelwertsétze und Definition der allgemeinen Potenzfunktion verzichtet.

Beh 2: Wenn 0 < h < 1 und (in unserem Fall) h € Q gilt, so hat man die
Abschitzung 0 < 2" — 1 < ﬁh, Insbesondere, fir 0 < h < % hat man

1 2
0<2h—1<2h.

Bew: Zunichst sei ¢ := [£]. Dann ergibt sich die Kette von Abschéitzungen
1 1
1/ _ 1 — -
2 ! 2(¢-1)/q 4 ...91/q 1 ] < q

und aus der Definition von ¢ = [1/h] ergibt sich unschwer 1 < ¢ Der

Nachsatz ist unmittelbar klar.

Beh 3: Setzt man 0(c) := min{27' "%, 3}, so ist das das € — §-Kriterium fiir
die gleichmdfige Stetigkeit von 2% auf Q N [a,b] erfillt.

Bew: Aus Beh 1 und 2. durch elementare Betrachtungen.



