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1 Angabe

Man stelle fest, ob es eine Folge {a,,} mit N als Menge ihrer Verdichtungspunkte.

2 Losung (D.A.Dempsey)

Es sei {b,} eine Folge, die alle positiven rationalen Zahlen durchliuft (etwa
mittels Diagonalverfahren nach Cantor). Als Kandidat einer Folge wéhlen wir
die Folge {a,}, die durch

ap, = [1+ by,
definiert ist. Man erkennt, dak {a,} alle natiirlichen Zahlen durchliuft. Nun ist
fiir rationale, positive Zahlen ¢, ¢’ stets [q] = [¢'] genau dann, wenn [¢] < ¢’ <

[q]+1 gilt. Deshalb ist (man setze q := a,, und ¢’ := by, +1) a, = a; genau dann,
wenn a, < by +1 < a, + 1. Somit gibt es unendlich viele Indizes k fiir welche
an = ai gilt. Deshalb ist jede natiirliche Zahl ein Hiufungspunkt. Bleibt noch
zu zeigen, dafs keine weiteren Haufungspunkte der Folge {a, } auftreten kénnen.
Ist v ein Verdichtungspunkt, der nicht in IN liegt, so findet man ein € > 0 mit
INN(v—¢€v+e) =0 (man wihle e := min{jv — n| | n € IN} und iiberlege
sich zuvor, dak e wohldefiniert ist). Dann liegt kein Folgenglied von {a,} in
(v —€,v+¢€), ein Widerspruch zu v Verdichtungspunkt.



